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CS 103 — Analyse I Semestre 2

Devoir 4

A rendre le 21/03/03

Dans ce devoir f désigne I'application définie de N* x N* dans R par
1 1
fpg)=-+—=
#:9) p ¢
et £ =1Im f, c’est-a-dire
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E:{+2|(p,q)€N*xN*}
p q

Exercice 1
1. Montrer que E C [0;2]
2. Montrer que 0 est point d’accumulation de F.

3. Soit n € N*, montrer que % est point d’accumulation de F.

Exercice 11
1. Soit z € E, montrer qu’il existe (p,q) € N* x N* tel que =z = f(p, q)

2. Soitn € N* et x € E tel que z >
que

%. Avec les notations de la question précédente montrer

p<n ou ¢<+/n(n+1)

3. Soit z €]1;2]. Montrer que EN|x, 2] est un ensemble fini.

4. Soit n € N* \ {1}, et = €]+, —L5[. Montrer que ENjz, —] est un ensemble fini.

1
n’n—1

Exercice I11

1. Soit n € N*. Montrer que E n’admet pas de point d’accumulation dans ]n%rl, %[

2. Montrer que
— 1
E:EU{O}U{n | nGN*}



