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Soit α et β deux réels. On se propose de déterminer la nature de la série suivante en fonction
de α et β.

S =
∑
n≥2

1
nα ln(n)β

Exercice I

1. Etudier la convergence de S si α > 1 ou si α < 1.

2. On se place dans le cas α = 1. Montrer que si β ≤ 0 alors la série diverge.

Exercice II

On suppose désormais que α = 1 et β > 0.

1. Soit fβ la fonction définie par

fβ(s) =
1

x ln(x)β

Determiner une primitive Fβ de la fonction fβ (on pourra distinguer les cas β = 1 et β 6= 1).

2. Etudier la convergence de S.


