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Enoncé et correction

Exercice

Montrer que

1. Si limun = −∞ et lim vn = −∞ alors lim(un + vn) = −∞

2. Si limun = l ∈ R et lim vn = +∞ alors lim(un + vn) = +∞

3. Si limun = +∞ ∈ R et lim vn = +∞ alors lim(unvn) = +∞

Correction

1. Les suites (un)n∈N et (vn)n∈N tendent vers −∞ donc

∀A ∈ R, ∃N ∈ N, n > N ⇒ un < A

∀A ∈ R, ∃N ∈ N, n > N ⇒ vn < A

Ainsi, soit A ∈ R, il existe un entier N1 tel que si n > N1 alors un < A
2 . De même, il existe un

entier N2 tel que si n > N2 alors vn < A
2 . En conséquence, il existe N = max{N1, N2} tel que

un + vn < A. Cela établit que

∀A ∈ R, ∃N ∈ N, n > N ⇒ un + vn < A

c’est-à-dire que lim(un + vn) = −∞.

2. La suite (un)n∈N tend vers l et (vn)n∈N tend vers +∞ donc

∀ε > 0, ∃N ∈ N, n > N ⇒ |un − l| < ε

∀A ∈ R, ∃N ∈ N, n > N ⇒ vn > A

Ainsi, soit A ∈ R, il existe un entier N1 tel que si n > N1 alors vn > A+ 1− l. De même, il existe
un entier N2 tel que si n > N2 alors |un − l| < 1, c’est-à-dire l− 1 < un < l+ 1. En conséquence,
il existe N = max{N1, N2} tel que un + vn > A. Cela établit que

∀A ∈ R, ∃N ∈ N, n > N ⇒ un + vn > A

c’est-à-dire que lim(un + vn) = +∞.

3. Les suites (un)n∈N et (vn)n∈N tendent vers +∞ donc

∀A ∈ R, ∃N ∈ N, n > N ⇒ un > A

∀A ∈ R, ∃N ∈ N, n > N ⇒ vn > A

Ainsi, soit A ∈ R, il existe un entier N1 tel que si n > N1 alors un >
√
|A|. De même, il existe un

entier N2 tel que si n > N2 alors vn >
√
|A|. En conséquence, il existe N = max{N1, N2} tel que

unvn > |A| ≥ A. Cela établit que

∀A ∈ R, ∃N ∈ N, n > N ⇒ unvn > A

c’est-à-dire que lim(unvn) = +∞.


