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Exercice I

Soit (un) une suite convergente.

1. Notons l ∈ R la limite de (un). En utilisant la définition de la limite, montrer qu’à partir d’un
certain rang, les termes de (un) sont majorés par l + 1 et minorés par l − 1.

2. En déduire que (un) est bornée.

Exercice II

Soit (un) et (vn) deux suites convergentes. Notons l ∈ R et l′ ∈ R leurs limites respectives.

1. Montrer que
∀ε > 0, ∃N ∈ N, n > N ⇒ |l′| |un − l| < ε
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2. Montrer que
∀ε > 0, ∃N ∈ N, n > N ⇒ |un| |vn − l′| < ε
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3. En utilisant la définition de la limite, démontrer que lim(unvn) = ll′.

Exercice III

Soit (un) et (vn) deux suites de Cauchy. Soit (wn) la suite définie par wn = unvn. En utilisant
la définition des suites de Cauchy, montrer que (wn) est également une suite de Cauchy. Dans cet
exercice, on n’utilisera pas le théorème affirmant qu’une suite de Cauchy réelle est convergente
dans R.


