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Corrigé

Exercice 1
Soit @ un test et § > 0 un réel, on a

Alu+ 6(w)) = /S [t 400+ 02 (0,)] 4

ou f ne dépend pas de theta, on a alors

Alu+6(u) — A(u) / 40uPa dQ+ 0 [ f(u,q) dQ
0 Q Q

on a alors

. Alu+6(u)) — A(u) .
Jm, 7 = /949u3u dQ)

Exercice 11
Soit u, v/, et v des fonctions de L?(2) et A un réel.

1. Ona
Do (u,v) = / auv dQ) = / avu d) = ¢ (v, u)
Q Q

donc ¢, est symétrique. En outre

bo(u+ M v) = /

alu+ ' v dQ = /
Q

auv d) + / adu'v dQ = ¢ (u, v) + Ao (v, v)
Q Q
donc ¢, est bilinéaire symétrique.

2. Ona

/uvdﬁ‘gm (/u2d9> </vzd§2>
Q Q Q

en vertu de Cauchy-Schwartz. Il en résulte

|¢a(u,v)| = |al

|pa(u,v)| < |0<|||UHL2(Q)||UHL2(Q)
ainsi ¢, est continue sur L?(Q) x L?(Q).

3. Ona
ba(u,u) > aflul| 120

donc ¢, est coercive si a > 0. Si a < 0 alors ¢, (u,u) < 0 donc ¢, n'est pas coercive. Ainsi ¢,
est coercice si et seulement si a > 0.



Exercice 111

Oui. Démonstration :

On a
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En vertu de (7i¢) on a
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en outre

o 06 9 9

Tm@xio n 8.131'0 87.1‘1

en vertu de (i), 22 € L2(Q) donc =222 ¢ H=1(). Par suite
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L’utilisation de (¢7) donne alors
b e H'(Q)




